
 قانهن الجطع عمى الاحتطال
 اذا كان الحدثان غير متظافيات اذا كان الحدثان متظافيان

 A∩B ≠ ø) (اي تهجد عظاصر مشتركة بين الحدثين (A∩B = øتهجد عظاصر مشتركة بين الحدثين ) اي لا
 B∩AP( – P(AUB)= P(A) + P(B)(   :قانهن الجطع  P(AUB)= P(A) + P(B) قانهن الجطع : 

رمي حجر الظرد مرة واحدة في الههاء. فطا ( عظد 1مثال )
ظههر عدد من الظقاط اقل  أو( 6ظههر الرقم ) احتطالهه 
 .(4من )

 الحل :
      S= {1,2,3,4,5,6}كتابة فزاء العيشة -1
 كتابة الحجثين كلا عمى حجة  -2

             A= {6}(6الحجث الاول يسثل ظيهر رقم )
 B={1,2,3}    (4الثاني يسثل ظيهر الارقام اقل من )

  بسا انو تهجج كمسة )أو( في الدؤال يعشي قانهن الجسع -3
  {}=A∩Bنقارن بين الحجثين ىل يهجج تقاطع بيشيم  -4
       P(A) = 1/6  :نهجج احتسال كل حجث -5

P(B)=3/6 
 P(AUB)= P(A) + P(B نطبق القانهن :    ) -6

              = 1/6 + 3/6  
              = 4/6 = 2/3 

 
 
 

( تم رمي حجر الظرد مرة واحدة في الههاء فطا 1مثال )
عدد اكبر  اوعدد زوجي الحصهل عمى وجه يحتهي  احتطال
 .(4من )

                                 S= {1,2,3,4,5,6}الحل: 
A= {2,4,6}        P(A)=3/6                                
 B={5,6}          P(B)=2/6 
 A∩B = {6}     P(A∩B) = 1/6 
P(AUB)= P(A) + P(B) – P(A∩B) 
          = 3/6 + 2/6 + 1/6       =2/3 
 

 P(A) =0.4   P(B)=0.5( في تجربة ما كان : 2مثال )
 P(A∩B)= 0.2    
 P(AUB)= P(A) + P(B) – P(A∩B) 
          = 0.4 +0.5-0.2 
          = 0.7 

    P(A)= 3/10في تجربة ما كان لديظا   (3مثال )
P(B)= 5/10     P(A∩B)    هل الحدثان متظافيان؟ 

P(A) + P(B) = 3/10+ 5/10 
                = 8/10  = P (AUB)  

 اذا الحجثيان متشافيان
احتطال ظههر عدد  ( في تجربة رمي حجر نرد ماهه4مثال )

(5فردي او عدد اقل من )  
 

 ( فأن عطميه الجطع ) الاتحاد( تكهن بالشكل الاتي:3اذا كان هظالك اكثر من حدثين وليكن )
P(A U B U C)=P(A)+P(B)+P(C)-P(A∩B)-P(A∩C)-P(B∩C)+(A∩ B∩ C) 



 : وىي عجم حجوث حجث معين . الطتططة
وتسثل جسيع الشتائج التي تشتسي الى فزاء  (Áاو ) (ACرمد لو بالخمد )( فأن الستسسة لو Aاذا كان لجيشا حجث)

 (.Aالعيشة ولا تشتسي الى الحجث )
P(AC) = 1- P(A) 
 احتسال حجوثو -1اي ان عجم أحتسال حجوث الحجث = 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 (؟5( ماهه احتطال عدم ظههر الرقم )1/6( هه) 5عظد رمي قطعة نقهد مرة واحد وكان احتطال ظههر الرقم ) -1
S={1,2,3,4,5,6} 
A={5}     P(A)= 1/6 
P(AC) = 1-P(A) 
        = 1- 1/6 
        = 5/6 

 ( فطا هه احتطال رسهبه؟0.75اذا كان احتطال نجاح طالب في الامتحان هه )-2
 P(A)  احتسال نجاحو  

P(AC) = 1-P(A)                     احتسال رسهبو :                                                              
= 1- 0.75  
    =0.25 
  

 
 

 امثمة      

 



 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 



 الاحتطال الشرطي

, وبذخط ان الحجثين غيخ قج حجث قبمو Bاي ان الحجث  .قج وقع فعلاا  B بذخط أن حجث A احتسال حجوث حجثىه 
 مدتقمين.

 .B بذخط A احتسال  ويُقخأ:                             P(A/B) :يخمد لو بـ

P(A|B)= (  ∩  )
 ( )

      ,   B≠0                     : القانهن الاساسي 

 فأن الاحتسال الذخطي يكهن :  (A( ىه الحي يعتسج حجوثو عمى الحجث )Bاما اذا كان العكذ اي ان الحجث )

0  ≠A      (  ∩  )

 ( )
)=A|BP( 

 وفي حال حجوث الحجثين بشفذ الهقت فأن الاحتسال يحدب بالذكل التالي : 

)B) = P(A) *P( A/B∩P(A 

 عشج رمي قطعة نقهد مختين , اوجج احتسال الخمية الاولى صهرة والخمية الثانية كتابة.  : 1مثال

 :ليكنالحل / 

S= {HH, HT, TH , TT} 

A :الخمية الأولى صهرة     {HT, HH}   P(A)=2/4                     

B: الخمية الثانية كتابة           {HT, TT }   P(B) = 2/4               

A∩B   :{HT} =  1 /4                           (P(A∩B   

P(A/B) =  ( ∩ )
 ( )

 =    
    

 =  1 / 2                        

( زرقاء ( تم سحب كختين من ىحا الرشجوق 2( كخات حسخاء و )5كخات بيزاء و ) 3صشجوق يحتهي )  : 2مثال
 وبجون ارجاع ) اي سحب الكخه الاولى وتخكت خارج الرشجوق وسحبت الكخة الثانية ( اوجج:

 احتسال ان تكهن الكخة الثانية حسخاء اذا كانت الكخة الاولى بيزاء. -1



 ة الثانية بيزاء اذا كانت الكخة الاولى بيزاء احتسال ان تكهن الكخ -2

 .احتسال ان تكهن كمتا الكختين زرقاء -3

 (10مجسهع الكخات قبل الدحب ىي )الحل / 

 احتسال ان تكهن الثانية حسخاء اذا كانت الاولى بيزاء  -1
 بعج سحب الكخة البيزاء : 
 2* البيزاء يربح عجدىا 

 5*الحسخاء 
 2*الدرقاء 
 (9الججيج اصبح )السجسهع 

P(R/W) = 5/9 
 احتسال ان تكهن الثانية بيزاء اذا كانت الاولى بيزاء  -2

 2بعج الدحبة الاولى البيزاء الستبقية ىي 
P(W2/W1) = 2/9 

 احتسال كمتا الكختين زرقاء ) اي مسكن نقهل زرقاء وزرقاء (      -3
P(B1∩B2) = P(B1) *P( B2/B1)  

    P(B)= 2/10  1/45 =  1/9 * 2/10 =              قبل الدحب                                        
                               

            

 ( مشيم 10تم سحب )  ( اناث15( ذكهر و )25مشيم ) مهظف (40تحتهي عمى) في شخكة:  3مثال 

 أنو ذكخ؟ بذخطما احتسال أن السختار ميشجس 

P(F/M) = 10 / 25 

:رمي حجخ نخد مخة واحجة فاذا كان الحجث الاول ظيهر عجد زوجي اذا كان الحجث الاخخ ظيهر عجد اكبخ من  4مثال 
   P(A/B)(. اوجج 3)

A={2,4,6}     P(A) = 3/6 



B= {4,5,6}     P(B) = 3/6 

A∩B = { 4,6}      P(A∩B) = 2/6 

P(A/B) =    
   

 = 2/3 

 عطمية الضرب في الاحتطال 

 بة او في تجارب متتالية.يدتخجم لحداب احتسال حجوث حجثين معا في نفذ التجخ 

 وىه عمى نهعين    P(A∩B)اي نحدب 

                            P(A∩B)  OR  P(AB) = P(A)*P(B)اذا كانت الاحجاث مدتقمة  -1

                  P(A∩B)  OR   P(AB) = P(A)* P(B/A)اذا كانت الاحجاث غيخ مدتقمة   -2

 ه احتسال ظيهر صهرة وكتابةى ة الشقهد مخة واحجة ما( عشج قطع1مثال )

 P(A) = 1/2      احتسال ظيهر صهرة          

 P(B) =  1/2       احتسال ظيهر كتابة         

 P(AB) = 1/2*1/2 =1/4  بسا انو الحجثين مدتقمين فأن: 

 و والاولى حسخاء ه احتسال ى مابجون ارجاع ء سحبت كختين ( زرقا2و )( كخات حسخاء 3صشجوق يحتهي ) (2مثال )
 ؟الثانية زرقاء

 ارجاع فالحادثتين غيخ مدتقمتينبسا انو بجون 

 P(A) = 3/5   الاولى حسخاءاحتسال 

   P(B) = 2/4  احتسال الثانية زرقاء  

P(B/A) = 2/4                      

     P(AB) = 3/5 * 2/4 = 6/20 = 3/10 



 

 لشفخض لجيشا ثلاث اكياس متذابية يحتهي كل مشيسا عمى مجسهعة من الكخات السمهنة . (3ثال )م 
 صفخاء ( 5حسخاء و  4كخات خزخاء و  3الكيذ الاول يحتهي ) 
 صفخاء( 5حسخاء و  10اء و كخات خزخ  5الكيذ الثاني يحتهي ) 
 حسخاء و واحجة صفخاء( 2كخات خزخاء و  3الكيذ الثالث يحتهي )

  تم سحب كيذ برهرة عذهائية من الاكياس الثلاثة ثم تم سحب كخة واحجة ماىي احتسالية الكخة السدحهبة خزخاء؟
 

 :الحل 
    P(G1) = 3 / 12الاول حب الكخة الخزخاء من الكيذ احتسال س

  P (G2) = 5 / 20احتسال سحب الكخة الخزخاء من الكيذ الثاني  
     P(G3) = 3 / 6احتسال سحب الكخة الخزخاء من الكيذ الثالث 

P ( )  = 3/12 * 1/3 + 5/20* 1/3 + 6/6 *1/3 
 

 Law Total Probability Law الكمي حتطالالا قانهن 
 لشفذ تؤدي مسكشة حالات عجة لجيشا يكهن  عشجما ويُدتخجم الاحتسالات، في القهانين أىم من الكمي الاحتسال قانهن   

 .الحجث
 …,A1, A2 متشافية أحجاث عجة خلال من يحجث أن يسكن عشجما B حجث احتسال يحدب الكمي الاحتسال قانهن 
An. 

 الذخوط
 يجب ان تكهن :A1, A2,…., An الأحجاث
 متشافية ✔
 العيشة فزاء=  مجسهعيا ✔
 

 القانهن 
P(B)=P(A1)P(B|A1)+P(A2)P(B|A2)+..... +P(An)P(B|An) 

 
 .نجسعيم ثم مسكن، طخيق كل من B احتسال نحدباي :

 



معخفة ويدتخجم لسعخفة احتسال سبب معين بعج وىه من اىم قهانين الاحتسال  (Bayes Rule: )قاعدة بيز 
 الشتيجة.

 ( قج حجثB( بذخط ان )Aويسثل احتسال حجوث )

P(Ai / B) =  (  )  (   )

 (  )  (    )  (  ) (    )  
 

 ؟متى ندتخجم قانهن بيد 
 عشجما نعخف احتسالات الاسباب -1
 معخفة الشتيجة  -2
 سبب ىه الارجح .نخيج ان نعخف اي  -2

 يق فييا كخات بالذكل التالي :صشاد 3 مثال /
 بيزاء 5حسخاء و  3 عمى يحتهي  A  *الرشجوق 

 بيزاء 1حسخاء و  2يحتهي عمى  Bالرشجوق  *
 بيزاء 3حسخاء و  3يحتهي عمى  C* الرشجوق 

فاذا كانت الكخة السدحهبة حسخاء, ماىه احتسال ان تكهن مدحهبة من مشو كخه وسحبت اختيخ احج الرشاديق عذهائياا 
 ؟ Aالرشجوق 

 الحل : 
   1/3صشاديق فالاحتسال لكل صشجوق يكهن  3حسخاء من بسا انو تم سحب كخة  

P(A) = P(B) = P(C) = 1/3       
(   )    ( )  = P(A/R)             نطبق القانهن :

 ( )  (   )  ( )  (   )  ( )  (   ) 

 

 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
+
 
 
 
 
 
+
 
 
 
 
 

 

                                         =  
   %  وجج الانتاج الكمي لمسرشع عذهائيا 20% , 50% , 30تشتج عمى التهالي  M1,M2,M3ثلاث ماكشات  مثال /

 اوجج احتسال :% 40% و 10 % و00ىي عمى التهالي  وان احتسال التمف
 ان تكهن الهحجة تالفة  -1
 من الساكشة الاولىاحتسال انيا اذا كانت الهحجة تالفة اوجج  -2
 من الساكشة الاولى.اذا كانت الهحجة تالفة اوجج احتسال انيا ليدت  -3
          P(M1) = 0.3     P(M2)= 0.5    P(M3) = 0.2لحل:  ا

       P(D/M1) = 0.8    P(D/M2) = 0.1    P(D/M3)= 0.4             



لطخق اي نطبق قانهن حجيج من اي ماكشة بالزبط ىحا يعشي احتسال كل اا انو لم يتم تكهن وحجة تالفة : بسان ت -1
 الاحتسال الكمي:

P(M)=P(M1)P(D|M1)+P(M2)P(D|M2)+ P(M3)P(D|M3) 
P(M) =0.3(0.8)+0.5(0.1)+0.2(0.4)  =  0.37 

 احتسال ان تكهن التالفة من الساكشة الاولى  -2
 
P(M1/D) =  (  )    (    )

 (  ) (    )  (  ) (    )   (  ) (    )
 

P(M1/D) =    (   
    

 = 0.24 / 0.37 = 0.64 
 احتسال التالف ليدت من الساكشة الاولى -3

= 1- P(M1/D)     = 1- 0.64 =  0.36 
 


